
相等树链

题目大意  

给定  棵点集均为  的树 。问有多少个点的非空子集，使得它在  上均为一条
链。

一个点的子集  在  上为一条链，当且仅当存在 ，在  上从  到  的最短路径经过
的点集恰好为 。

数据范围  

对于所有数据， 。

Subtask #1 (10 分)： 。

Subtask #2 (20 分)：  中每个点的度数均不超过 。

Subtask #3 (30 分)：  中每个点的度数均不超过 。

Subtask #4 (40 分)：无特殊性质。

时间限制：6s

空间限制：1GB

解题过程  

记  为  上从  到  的最短路径经过的点集。

我们对  进行点分治，设当前分治中心为 。假设  满足：

 在  上均对应一条链

假设 。记 。那么有

由于 ，必然存在  满足：

同理，对  也存在  满足上述性质。

我们对  所属的集合进行讨论：

当  时， 。

当  时， 。

当  时，存在唯一的  满足 。
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（第  种情况的图）

将每种情况的等式分别移项得到：

那么，等式左边只和  有关，等式右边只和  有关。

因此，问题可以转化成：对于每种情况，分别求出每个点  作为  时可能产生的集合 
（注意在第  种情况中，  可能有  种取值），然后计算有多少对  满足：

考虑依次遍历  上  的每个子树，同时维护数据结构，每次先查询一些集合的出现次数，再加入一些
集合。可以用平衡树维护集合的哈希值，总时间复杂度为 。

我们需要分析，何时  不合法却仍被算入答案。

当  时，对于指定的  可以唯一确定合法的 ，因此不会出错。

当  时，等式可推出 。设  为  上  到  最短路
径上的第  个点，若  则  在  上不能形成链。因此，我们把元素按照  分组，
对每组再做一遍上述算法即可去除不合法情况。

总结  

本题强于排列连续段计数，做法强烈依赖分治结构以及链的性质。本题思路新颖，然而代码实现细节较
多。

af://n48

	题目大意
	数据范围
	解题过程
	总结

